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[. ATTEKINTES

Az o6ra soran valos és kitalalt szerencsejatékok példain keresztiil vizsgaljuk meg a
nyerési esélyek, valamint a varhat6 nyereség és veszteség fogalmat. Célunk, hogy a
tanulok jobban megértsék a szerencsejatékok miikodésének mechanizmusat, és
képesek legyenek felismerni, hogy egy adott jaték kinek biztosit kedvezo feltételeket.
(Szinte kivétel nélkiill mindig a jatékot szervezének, és nem a jatékosnak.) Az ora
részeként egy ismert szerencsejaték-stratégiat is megvizsgalunk, és kozosen elemezziik
annak hatékonysagat. Bizunk abban, hogy ezaltal a didkok konnyebben belatjak és

elfogadjak, hogy miért nem célszert ilyen tipust stratégidk alkalmazasa.

Feltételezziik, hogy a didkok korabban még nem foglalkoztak mélyebben sem a
varhato érték, sem a valdszintiségszamitas témakorével. Ugy gondoljuk, hogy hasznos,
ha elGszor életszerd, szamukra is relevans problémakon keresztiil taldlkoznak ezekkel
a fogalmakkal, modszerekkel. Az egymasra épiil§ feladatok segitségével fokozatosan
sajatithatjak el az 1j ismereteket, és reményeink szerint képesek lesznek azokat

onalloan is alkalmazni.

Fontos hangsilyoznunk, hogy nem célunk a szerencsejaték népszeriisitése.
Epp ellenkezbleg: azt szeretnénk elérni, hogy a tanulék az éra végére tisztabban
lassdk, hogyan miikodnek ezek a jatékok, és felismerjék, hogy a szabalyok szinte
minden esetben a kaszinok (vagy mas lizemeltet6k) javara vannak kialakitva. Hissziik,

hogy az ilyen jellegli tudas segithet a tudatosabb, felel6s dontések meghozatalaban.




I1. A tanora egyes elemeinek idobeli becslése

| Fontos: Az egyes egységekhez rendelt szamok reméljiik, hogy segitenek
megbecsiilni, hogy az egyes feladatok hany percet vesznek igénybe. Ezek viszont csak
iranyadoak, érdemes a diakok tempojahoz igazitani, hogy végiil mire, mennyi id6t
szanunk.

Az 6ra 11z , . 1z
. Rovid leiras Mobdszer Varhat6 id6tartam
elemei
L s . onall6 munka
1. Megéri jatszani? s 8 perc
megbeszélés
2 Kaparos sorsjegyek onallo munka, 10 perc
' P Jeey megbeszélés P
3 Van, hogy mégis a onall6 munka, tanari 15 pere
' jatékosnak kedvez? el6adas, megbeszélés p
. , onall6 munka
4. Martingale-modszer s 14 perc
megbeszélés
5. Lezaras tanari magyarazat 1 perc

A prezentacié kivetitéséhez sziikség lesz laptopra és projektorra. Ezen
kiviil csak tabla és filc sziikséges a tanérahoz.




1II. A TANORA MENETE

1. Megéri jatszani?

Praktikus és érdekes bevezetésnek tartjuk ha felkindlunk a didkoknak két

szerencsejatékot azzal a kérdéssel, hogy a jatékosnak vagy a masik félnek kedvezo ez a
jaték. A didkokra hagynank, hogy eldontsék mit jelent az, hogy egy jatékot ,,megéri”
jatszani. Varhatoan el6 fog keriilni, hogy mindez att6l fligg, hogy milyen eséllyel nyer a

jatékos és mekkora nyereményt tudhat ekkor magaénak.

Dobodkockaval dobsz. 1-es vagy 4-es dobas esetén 500 Ft-ot nyersz, minden mas
esetben 300 Ft-ot veszitesz. Megéri-e jatszani?

Megoldas: Hat lehetGségbdl két kedvezb eset van amikor nyeriink, més széval annak
a valoszintisége, hogy 1-est vagy 4-est dobunk 2/6. Gondolhatunk erre agy, hogy
atlagosan 6 jatékbol 2-ben fogunk nyerni és 4-ben vesziteni.* A 2 nyert jaték soran
1000 Ft-ot nyeriink sszesen, a 4 vesztett soran pedig 1200 Ft-ot veszitiink. Igy 6

jatékonként atlagosan 200 Ft minuszban lesziink, tehat nem éri meg a jatékot jatszani.

¢ Megj.: Itt j6 ha elhangzik, hogy az, hogy 6 jatékbol 2-szer nyeriink nem fog
minden esetben teljesiilni. Viszont, ha sokszor dobunk akkor észreveheté lesz,
hogy nagyjabdl a dobasok 2/6 (vagy '4)-aban fogunk 1-est vagy 4-est dobni.

Az, hogy 6 jatékonként 200 Ft-ot veszitiink, agy is értelmezhetd, hogy jatékonként 1_20
Ft-ot veszitiink. A tovabbiak el6készitésében az is segithet ha a megbeszéléskor
felirjuk a % - 500 — % - 300 = - 1;;Oésszefiiggést.

¢ Megj.: A feladat megoldasa utan fel lehet tenni azt a kérdést, hogy ha egy
kaszinoban jatszanank ezt a jatékot akkor hogy lenne megfogalmazva a szabaly.
(A jaték ara 300 Ft és 500 Ft-ot nyeriink 1-es és 4-es dobéas esetén.)




Rulettben a 14-es szamra teszel 1000 Ft-ot. Ha nyersz akkor a feltett pénzed
36-szorosat kapod, ha veszitesz akkor elveszited a feltett 6sszeget. Megéri-e jatszani?

Megoldas: A rulettben 0-t6] 36-ig vannak szamok, ami 37 lehet6séget jelent. Annak
az esélye tehat hogy eltalaljuk a kiporgetett szamot 1/37. Gondolhatunk erre ugy, hogy
atlagosan 37 jatékonként egyszer fogunk nyerni. Ekkor 37-szer fizettiink ki 1000 Ft-ot,
de csak 36 000 Ft-ot nyeriink, amikor tényleg a 14-esen landol a goly6. gy 1000 Ft-tal
kevesebb pénziink lesz varhatéan mint a jaték kezdete el6tt. Nem éri meg tehat a
jatékkal jatszani!

1000
37

Az el6z6 gondolatmenetre felirhatjuk az: 3—17 36 000 — 1000 =— kifejezést,

amibdl latszik, hogy jatékonként a feltett pénziink 3—17-részét veszitjiik el atlagosan.

¢ Megj.: Erdekes, hogy a nulla miatt lesz kedvezétlen szamunkra a jaték.

¢ Megj.: Varhatoan el6 fog keriilni az az érvelés, hogy a pénziink 36-szorosat
kapjuk, igy Osszesen az eredetinek a 37-szeresével rendelkeziink majd a jaték
végére. Mivel 1/37 az esélylink a nyerésre, ezért a jaték igazsagos. Ezen a ponton
jo, ha a didkok veszik észre a csavart: az eredeti pénziink 37-szeresébe

beleszamoltuk a kezd6tékénket is.




2. Kaparos sorsjegyek

Vetitsiik ki a kaparoés sorsjegyekhez tartozé diagramot:

Az arhoz viszonyitott atlagos nyeremény
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A fiigglleges tengelyen nincsen felirat, javasoljuk, hogy a didkok maguk értelmezzék a
statisztikdt ennek hidnydban. Val6szintileg hamar elhangzik, hogy a fiigg6leges
tengelyen a szamok azt jelolik, hogy a feltett pénziink hany %-a lesz atlagosan a
nyereményiink. Ezek utdn érdemes megkérdezni, hogy melyik a legkedvezGbb és
melyik a legkedvezGtlenebb jaték. Hasznos lehet feltenni azt a kérdést, hogy a
statisztika készit6i hogyan szamolhattdk ki az atlagos nyereményt. Itt
megismételhetjiik, hogy az egyes kimenetelek valdszintiségeit stlyozzuk a kapott
nyereményekkel és ezeket Osszeadjuk (mert egyméast kizarva barmelyik
bekovetkezhet). Ez ravezet a kovetkezd kérdésekre, amiknek a célja a varhato érték

kiszamolasanak tisztizasa.




Egy szerencsejatékboltban a képen lathat6 kaparos sorsjegyet arusitod. Tudod, hogy
a szelvények fele a ,,majd legkozelebb” feliratot rejti, 30%-a ,,kis szerencsét”, 20%-a
pedig ,,nagy szerencsét” hoz.

a) Neked vagy a jatékosoknak nyereséges ez a jaték?

b) Hany szelvényt kell eladnod, hogy varhat6an 10000 Ft bevételre tegyél szert?

A b) kérdést csak az a) kérdés megbeszélése utan mutassuk meg a didkoknak.

Megoldas:

a) 1000 Ft a sorsjegy ara. 50% eséllyel a jatékos nyereménye 0 Ft. Az esetek 30%-aban
a jatékos 1500 Ft-ot nyer, 20%-aban pedig 2000 Ft-ot. Gondolhatunk erre agy is,
hogy ha 10 jatékra a jatékos 10 000 Ft-ot kolt, ebbdl 5 jatékban varhatéan nem nyer, 3
jatékban nyer 1500-1500 Ft-ot, tehat 4500 Ft-ot, két jatékban pedig 2000-2000 Ft-ot,
tehat 0sszesen 4000 Ft-ot. A 10 jaték soran 10 000 Ft-ot koltott, de csupan 8500 Ft-ot
nyert. Igy neked nyereséges a jaték. Atlagosan 10 jatékonként 1500 Ft-ot veszit a

jatékos, ami azt jelenti hogy jatékonként atlagosan 150 Ft-tal lesz szegényebb.

¢ Megj.: Ismét jo, ha elhangzik, hogy nincs arra semmilyen garancia hogy az els6
10 jatékban éppen igy fognak megoszlani a nyeremények, viszont ha elég sokszor
jatszunk, akkor megfigyelhet6 lesz, hogy a nyeremények eloszlasa a megoldasban
emlitett valoszintiségekhez kozelit.

Masik megkozelités, hogy az 1 jatékra vonatkozo6 varhaté nyereményt szamoljuk ki:

0,5-0+4 0,3 - 1500 + 0,2 - 2000 = 850. A jaték ara pedig 1000 Ft. Igy 850 —

1000 = —150 Ft-ot veszit jatékonként a résztveve.

b) Az a) rész megvalaszolasa utdn mar viszonylag hamar megoldhato ez a kérdés.

10 000 : 150 = 66, 6 szelvény eladasa utan lesz 10 000 Ft bevételed.




1000 Ft-os aron arulsz kaparos sorsjegyeket. A sorsjegyen 3 kimenetel lehetséges, az
egyik valoszintisége 0,5, a masiknak 0,3 a harmadiknak pedig 0,2. Hatarozd meg az
egyes kimenetelekkel nyerhet6 0sszegeket gy, hogy varhatéan 8o Ft profitod legyen
szelvényenként.

Erre a feladatra tobbféle helyes megoldas is létezik. Itt néhany lehetdséget
bemutatunk, ezekhez hasonléan lehet tovabbi megoldasokat kapni. Jonak tartjuk, ha
tobben is elmondjak a sajat konstrukcidjukat és azokat kozosen ellendrizziik, hogy

megfelelnek-e a feladat feltételeinek.

Megoldas: A 80 Ft profit szelvényenként azt jelenti, hogy az atlagos nyeremény

szelvényenként 920 Ft kell, hogy legyen.

Ha példaul a o,5 valoszintiségii kimenetel 0 Ft-ot eredményez, a 0,3 valoszintiségi
3000 Ft-ot akkor eddig 3000 - 0,3 = 900 Ft a varhat6 nyeremény. Ehhez kell még 20
Ft a harmadik esetbdl. x - 0,2 = 20, amib6l x = 100 Ft.

Ha a 0,5 valoszintiségli kimenetel 1000 Ft bevételt jelent, akkor ebbdl varhatéan 500
Ft nyereség keletkezik. A maradék két esetbdl kell még 420 Ft-ot 6sszeszedni. Legyen
a 0,3 valoszinliségli eset nyereménye is 1000 Ft, ebbdl igy tovabbi 300 Ft varhato
nyeremény fog befolyni. Hidnyzik még 120 Ft, amit tgy tudunk elérni ha a 0,2

val6szinliségii eset nyereménye 600 Ft.

L J

keressiik a megoldésait az egész szamok korében. Végtelen sok szaimharmas van,
ami ezt kielégiti.

¢ Megj.: Itt valéjaban a 0,5x+0,3y+0,2z=920 3 ismeretlenes egyenletnek




3. Van, hogy mégis a jatékosnak kedvez?

Massachusetts Cash Winfall, 2010

Anélkiil, hogy jeleznénk, hogy barmi turpissag van a dologban ismertessiik, az egyik
2010-es massachusettsi lotto feltételeit. Itt a jatékosoknak 1 és 46 kozott kellett hat
szamot eltalalniuk, a szelvények ara pedig 2$ volt. A jaték kiilonlegessége volt, hogy
olyan id6szakokban, amikor mar régota nem volt telitalalatos szelvény, azaz Jackpot
talalat, akkor a sorsolasok soran a hatos talalatért kaphat6 nyeremény ,,legordiilt” és
szétosztodott az alacsonyabb taldlatok kozott. Ezekben a hetekben az aldbbi

nyereményeket lehetett bezsebelni:

- 5talalat: 22096 $
- 4 talalat: 1000 $
- 3talilat: 50 $
Ezen a ponton tegyiik fel a szokasos kérdést: Sok szelvényt vasarolva megéri-e ezzel a

lottoval jatszani?
Megoldas:

Itt is felmertilhet két, de akar harom kiillonb6z6 megkozelités is. Ha a didkok az adott
csoportban még nem tudjak kiszamolni a megfelel6 esetek valoszintiségét, akkor

egyszertien adjuk meg ezeket a szamokat.

Ha azt mar tudjak, hogy hany kiilonboz6 szelvény létezik, és ismerik a binomialis
egyiitthatokat, akkor az 5-talalatos szelvény valoszintiségét meg tudjak hatarozni, és

akkor probaljak is ezt meg, a maradék két eset valoszintiségét pedig elarulja a tanéar.

Ha a didkok elvileg rendelkeznek a megfelel6 tudéassal a valdszintiségek

meghatarozasahoz, akkor tegyék azt meg, példaul az alabbi modon:
6-40
-0s talélat: ~ 0,0000256
5-0s talala —(zfy

() (2)

4-es taldlat: —(m)z— ~ 0,001249
6

6 . 40
3-as: b)) ~ 0,021089

6




Ezt kovetGen kiszamithatd a nyeremény varhato értéke:
22096 - 0,0000256 + 1000 - 0,001249 + 50 - 0,021089 = 2,869%

Mivel a szelvény 2$-ba Kkeriil, ez szelvényenként 0,869$% nyereséget jelent, tehat

megéri hossza tavon jatszani ezzel a lottoval.

Ezek utan meséljiik el az ehhez kapcsol6do, igaz torténetet:

Jerry Selbee egy matematikus diploméaval rendelkezé nyugdijas volt, aki egy napon
elolvasta a Winfall feltételeit és felfedezte, hogy ,,Roll-down” esetén a jaték varhato
értéke pozitiv. Ezekben a hetekben feleségével Marge Selbeevel tomegesen elkezdték
venni a szelvényeket. Rovidesen létrehoztak egy kisebb véallalkozast és befektetési
csoportot ismerdsokkel, igy még tobb pénzt fordithattak a szelvények vasarlasara.
Evek alatt tobb mint 26 millié dollart nyertek, és 8 millié dollar profitot realizaltak.
Teljesen legalisan miikodtek, adobztak utana, és nyilvanosan is vallaltak, amit

csinaltak.

¢ Megj.: 2022-ben filmet készitettek roluk: Jerry&Marge Go Large cimmel.

A legtobben készpénznek veszik, hogy a lott6 nem a jatékosnak kedvez, igy nem
nagyon volt mas, aki utanaszamolt volna az Gj feltételekkel m{ikod6 massachusetts-i
szerencsejatéknak.  MIT (Massachusetts Institute of Technology) tanulok egy
csoportja viszont szintén felfedezte a lehetGséget, és Ok is komoly Osszeget, 17-18

milli6 dollart nyertek, 3,5 millié dollar profittal.
MIT Blackjack Team

MIT diakok egy csoportja més szerencsejaték kapcsan is hiressé valt. Erdekes lehet

roviden elmesélni az § torténetiiket is:

MIT Blackjack Team egy kiilonleges, legendava valt csoport volt, amely az 1980-as és
1990-es években amerikai kaszinokat jart, és professzionalis szinten t{izte a blackjack
jatékot. A csapatot Bill Kaplan és J.P. Massar inditotta, akik MIT és Harvard didkokat,
valamint alumnikat vontak be a mitiveletbe. Munkajuk tudoményos alapokra épiilt:

modszereiket Edward O. Thorp matematikus konyve, a Beat the Dealer inspiralta,




amely bebizonyitotta, hogy a blackjack jatékban a lapszamlalas révén statisztikai

elényt lehet szerezni a kaszin6val szemben.

A csapat tagjai olyan technikakat alkalmaztak, amelyekkel nyomon tudtak kovetni a
magas (10-es értéki lapok, aszok) és alacsony lapok aranyat a pakliban. Amikor a
szamukra kedvezs, magas lapokban gazdag helyzet alakult ki, jelezték egymasnak,
hogy érdemes beszallni a jatékba nagy tétekkel. Mindezt szervezetten, szinte egy jol

miikodé vallalkozasként végezték: a csapat 1étszama idével elérte a 80 {6t is.

A modszereik olyan sikeresek voltak, hogy 1979 és 2000 kozott becslések szerint
koriilbeliil 50 milli6 dollart nyertek kiilonb6z6 kaszinokban. Ennek hatasara azonban
a kaszinok fokozatosan felfigyeltek a tevékenységiikre, és a csapat tobb tagjat
kitiltottdk ezekb6l a helyszinekb6l. Ennek ellenére a MIT blackjack csapat a
kaszin6jaték torténetének egyik legismertebb és legintelligensebb kezdeményezésévé

valt.

4. Martingale-stratégia

Mutassuk be a tanuloknak a Martingale-mddszert, ami a mai napig egy széles korben

népszeri szerencsejatékozasi stratégiat:

A Martingale modszer egy klasszikus szerencsejaték-stratégia, amely a 18. szazadi
Franciaorszagbol szarmazik. Eredetileg egy pénzfeldobos jatékhoz kapcsolodott, ahol
a nyerési esély 50% volt. A mddszer 1ényege, hogy a jatékos mindig ugyanarra az
eredményre fogad, példaul fejre, és ha nyer, azonnal kiszall a jatékbol a nyereséggel.
Ha azonban veszit, akkor a kovetkez6 korben megduplazza az el6z6 tétet, hogy a
kovetkez6 gy6zelem ne csak fedezze a korabbi veszteségeket, hanem egy kis nyereséget

is hozzon.

Miutan elmondtuk a modszer 1ényegét, kérdezziink ra, hogy mit gondolnak a tanuldk,
megéri-e ezzel a stratégidval fogadni. Elsé benyomésra kedvezének tiinhet, igy
varhatoéan sok tanul6 fog igennel valaszolni. Azt javasoljuk, hogy ezen a ponton mi
még ne nyilvanitsunk véleményt, csupan kérdéseket tegyiink fel, bizva abban hogy a

kérdések megvalaszolasat kovetoen sokan revidealjak majd eredeti allaspontjukat.
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A kezdeti tétiink 1$. Mennyi pénzt veszitiink osszesen, ha 10 egymast kovet6 korben
veszitiink?

Harom kiilonbo6z6 helyzet is lehetséges ezen a ponton attoél fliiggéen, hogy az adott
osztalyban, csoportban mirél volt sz6 korabban, illetve a tanadrnak mik a tervei a

mértani sorozat osszegképletével kapcsolatosan.

Megoldas:
1) Mar szerepelt a mértani sorozat 6sszegképlete. Ekkor azt érdemes megvarni, hogy a
didkok észrevegyék, hogy ez is egy mértani sorozat, és ennek az Osszegét kell

meghatarozniuk.
2) Nem szerepelt még mértani sorozat a tanitott anyagban:

2A) A tanar jo pillanatnak tartja ezt ennek felfedezésére. Ekkor kicsit tobb id6t
érdemes erre szanni, és idonként esetleg apro segitséget adva eljutni a megoldasig;:

Az elvesztett Osszegek:
14+2+4+8+16 + 32 + 64 + 128 + 256 + 512 = 1023

Jeloljiik A-val a keresett 0sszeget:
A=1+2+4+4+8+16 + 32 + 64 + 128 + 256 + 512

frjuk ala az 6sszeg kétszeresét.

2A=2 4+ 4+ 8+ 16 + 32 + 64 + 128 + 256 + 512 + 1024

Tegyiik fel a kérdést, hogy mit érdemes a két sorral csinalni. Remélhetéleg lesz aki
észreveszi, hogy ha az als6 sorbdl kivonjuk a fels6t akkor a keresett 6sszeget kapjuk

majd.

A=1024-1=1023

2B) A tanar nem tartja j6 pillanatnak, hogy ezt most gondoljak at altalanosabban.
Ekkor annyit érdemes mondani, hogy nézzék meg a diakok a kisebb eseteket, vagyis,
ha 1, 2, 3, ... korben veszitiink sorozatban, akkor 0sszesen mennyit veszitiink az egyes
esetekben. Latva a szdmokat, probaljak meg észrevenni a mintat, és megfogalmazni az
altalanos allitast. (Erésitsiik meg Gket, hogy a sejtés helyes, de a bizonyitasra kés6bb

kertl sor.)
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A kezdeti tétiink 1$. Mennyi pénzt nyeriink ha a 101. kérben nyeriink el6szor?

Megoldas: Ha a 101. korben nyeriink el6szor, az azt jelenti, hogy sorban 100 korben

veszitettiink. Szamoljuk ki el6szor az elvesztett Osszeget:
99
A=1+2+4+.+2

2A=2+4+8+.+2° 42

Az als6 sorbol kivonva a felsit:

100 P
A =2 — 1 az elvesztett pénziink.

. P 100
A 101. korben nyert pénzosszeg: 2° .

1

A profitunk tehat: 2% (2 0 1) = 18.

Szerencsés, ha itt van valaki, aki észreveszi, hogy az 1$-os profit nem fliggott attol,
hogy hanyadik korben nyertiink. Ha nincs ilyen tanulo, akkor érdemes rakérdezni,
hogy mi lett volna a profit, ha el6szor a 11. vagy az 1001. korben nyeriink. Ez ravezet a

kovetkezs kérdésre:

Hényszor kéne a stratégiat alkalmazni, hogy 1 milli6 $-t nyerjiink?

Megoldas: Az el6z6 feladatban lattuk, hogy koronként 1$-t nyerhetiink, igy 1

millioszor kellene a folyamatot lefolytatni.

¢ Megj.: Felmeriilhet az is, hogy ha nem 1$ a kezdétét, akkor a stratégiat
elég kevesebbszer alkalmazni. Ekkor viszont a potencialis veszteségeink is
rendre megnonek.

A tovabbi kérdések a stratégia kicsit mas aspektusat jarjak korbe:

Mennyi az esélye, hogy ha 100$ vagyonom van, akkor minden pénzem elveszitem?
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Megoldas: 1$ elveszitésének az esélye —-. 2$-t akkor veszitiink ha zsinorban kétszer

rosszul tippeliink. Ennek az esélye: % . % = %.

¢ Megj.: Korabban a tanuldk feltehetben nem hallottak fiiggetelen
eseményekrol, igy ha sziikséges akkor ezt kicsit részletesebben is
magyaraznank: osszesen 4 fej-iras kombinacié készitheté, amibdl csak 1
olyan van ahol mindkét tippiink rossz.

3
Hasonlban 4$ elveszitésének az esélye (%) , hiszen ehhez 3-szor kell egymas utan

rossz tippet adnunk.

Ha zsinérban 6-szor veszitiink, akkor még ,,csak” 63$-t vesztettiink, de ha 7-szer,

akkor mar 127$-at, igy ekkorra mar elfogy a pénziink.

Sorozatban 7-szer kell ahhoz vesziteniink, hogy elfogyjon 100$-0s vagyonunk. Ennek a

7
rd e 77 / 1 1
valoszintisége: (7) =0

Mennyi az esélye, hogy ha 100$ vagyonom van, 1$-t nyerek?

Megoldas: Korabbi feladatnal megbeszéltiik, hogy ha nyeriink akkor mindenképpen
1$ lesz a nyereményiink. Igy a jatéknak két kimenetele van. Vagy elveszitem a

vagyonomat, vagy 1$ nyereséget realizalok. Az el6bb kiszamoltuk, hogy annak az

1

s+ Minden mas esetben 1$-ral tavozom,

esélye, hogy elveszitem a vagyonomat

127

ennek valoszinlisége tehat —=-.

Itt érdemes kicsit megéallni és levonni a feladatok tanulsagat:

- Nagy eséllyel fogok 1$-t nyerni, de ha nem ez torténik, akkor sokkal nagyobb
Osszeget (100$-t) fogok elvesziteni. Ez nagy kockazatot jelent!

- A stratégia akkor miikodne, ha végtelen sok pénzem lenne, tehat nem volna
redlis esély arra, hogy bekovetkezik egy olyan vereségsorozat, amivel minden

pénzemet elveszitem.
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Opcionalis kiegészités
A tovabbi két feladatot opcionalisnak gondoljuk, ha marad r4 id6 az 6ra végén:

100$ vagyonnal, mennyi az esélye annak, hogy megduplazom a pénzem és
zsinérban 100-szor nyerek 1$-t?

Megoldas: Korabban kiszamoltuk, hogy annak az esélye, hogy 1$-t nyerek 100$

127

vagyonnal, 1$-os kezddtéttel ——=-. Zsinorban 100 korben kellene nyerniink, hogy

127

. 100
vagyonunkat megduplazzuk. Igy a keresett valoszin(iség (E) ~ 0,4564.

Itt érdemes megjegyezni, hogy 50%-nal kisebb annak az esélye, hogy megduplazzuk a

pénziinket és 50%-nal nagyobb az, hogy minden vagyonunkat elveszitjiik.

Hogy véltoznak az esélyeim ha a kezdé tét szintén 1$, de nagyobb vagyonom van?
(1023%, 16 383$, 131 071$)

Megoldas: 1024$ kezd6tGke esetén annak a valoszintlisége, hogy elveszitjik a
10

pénziinket (%) =

1 . . / ’ .o
Tooa hiszen zsinérban 10-szer kell vesziteniink. Annak a

/. e 77 V4 / o 1023 / o / / /
valoszintisége tehat, hogy 1$-t nyeriink: —->-. A pénziink megduplazasahoz 1024-szer
1023

1024
1024 )

kell sikeresen alkalmaznunk a stratégiat: Ennek az esélye ( ~ 0,36769

163849$ a kett6nek a 14. hatvanya, igy zsinorban 14-szer kell vesziteniink a vagyonunk

14
. v 7 / V4 z 174 4 1 1
teljes elveszitéséhez. Ennek a val6szintisége: (7) = T3 HO8Y vagyonomat

megduplazzam a stratégiat 16384-szer kell sikeresen alkalmazni, ennek az esélye

16384
pedig: ({555, )  ~ 0,36787

131 072$ a kettének a 17. hatvanya, igy zsinorban 17-szer kell vesziteniink a

17

vagyonunk elveszitéséhez. Ennek a valoszintisége: (%) = 3107 Hogy a

vagyonomat megduplazzam a stratégiat 13107-szor kell sikeresen alkalmazni, ennek
, . (131071131072

az esélye pedig;: (W) ~ 0,36788

Eszrevehetjiik, hogy ezek az értékek egyre kevesebbet valtoznak.
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Minél nagyobb kett6hatvanyt vesziink, annal kozelebb lesz ez az érték a
0,367879...-hez.

¢ Megj.: Erdekesség, hogy a m melletti masik hires irraciondlis szam az
e=2,7182... -nek ez az érték pont a reciproka. Ennek magyarazata tulmutat
az 6ra anyagan, 11. fakultacion esetleg elokertilhet.

Tehat ha hatalmas nagy vagyonunk lenne akkor sem lesznek az esélyeink a pénziink

megduplazasara jobbak mint 40%.

5. Lezaras

Az 6ra végén hasznosnak tartjuk, ha osszefoglaljuk a legf6bb tanulsagokat:

Vannak ugyan Kkivételes esetek amikor a rendszert sikeriilt kijatszania néhany
embernek, de ezek ritka alkalmak. Alapvet6en a a szerencsejatékok ugy lettek
megalkotva, hogy azzal a jatékos hosszi tavon veszitsen. Fontos, hogy azt is
tudatositsuk, hogy 1-1 olyan stratégia, ami elsére kecsegtetonek tiinik, konnyen lehet

hogy hosszt tavon nagy veszteségekhez vezet.

Reméljiik, hogy az o6ra utan jobban atlatjak a jatékok miikodésének hatterét és
megértik majd a tanul6k, hogy a szerencsejaték a pénzkeresésnek nem egy egyszerti és

biztos modja.
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